A N_ 1.1. Exprimer la relation de récurrence de cette suite.
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Exercice 1: (5 points)

Soit une suite arithmétique de premier terme u; = 10 et de raisonr = — 3
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A 5 P) 1.3. Etudier les variations de cette suite.
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\/g-pY-hL Calculer la somme des r premiers termes de la suite.
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Suite Numérique

Suite arithmétique - Définition

Définition 6 : (suite arithmétique)

Soit (u,) une suite de terme initial u,

e e sz [amme]
0 5 10 15 20 25
NCANCAN AN A A
+5 +5 +5 +5 +5

Suite Numérique
Suite arithmétique - Formule explicite

Propriété 2 : (formule

Soit (u,) une suite arithmétique de raison r et de terme initial ug.
Alors,Vn > 0:

Si le terme initial est u,, alors Vn > p :

NB : on peut aussi utiliser n’importe quel terme u; avec k > p :

up=ux+m—k)r

Suite Numérique
Sens de variation d'une suite - Définition

Définition 4 : (sens de variation)

(Un)np croissante el Vn2p, tp 2up
(Un)n>p décroissante el Vn2p, Ups <
(un)nsp stationnaire = Vn>p, pe1=up

Suite Numérique
Suite arithmétique - Sens de variation

Propriété 3 : (sens de variation)

Soit (#,) une suite arithmétique de raison r.

r>0 = (un) croissante
r<0 ad (un) décroissante
r=0 = (upn) stationnaire

- ”_Lf_‘_).' . 30\*
3mla) = p (%X )
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Exercice 2: (5 points)

Soit f(X)=x>+x+1 et a unréel

< L\) ? \\) | (a'l 4'[) Dérivabilité
Soph) . @)+l = (e

Soit f une fonction,

A
/4“/+{’ak+1\ +K+L+/T’—/A}/%f7/( a€ % heR etathe .

Définition 1 : (taux d’accroissement)

’-\ Le taux d’accroissement de f en
_ X ( 2 a * ].\ + A } a est une fonction 1, définie par :
/}k 7alh) = %(a) = ﬂﬂ_“‘kkﬂsl

= Za + hi
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/I)g‘ﬂ— 2.2. Déterminer la dérivée de f en u
Ch2 : Dérivation

\ N~ :
/Q‘/M {6_ U-\\ - % a 4 /l_ Dérivabilité

=D Définition 2 : (dérivabilité / nombre dérivé)
Si le taux d’accroissement de f en a
> - tend vers un nombre réel [ lorsque
—"5 % O'A_/ dﬂ’mv‘“u”' o~ G QJ—— h tend vers 0 alors :

@ fest dérivable en a

ﬁ)C&) _ °8,Cx,+/i o le réel [ est appelé

nombre dérivé de f ena
@ ce nombre est noté f'(a) :

fla+h)-f(a) o/ 1
h

f(@) = lim
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{0 p)’ 2.3. Déterminer I'équation de la tangente a la courbe représentative de f au point d'abscisse «a

5 = ;F |(QJ [’1_ -C-) i g(aj Ch2 : Dérivation

Tangente
= (02(1 + /i) ( x ’C-> + @L +a 4+ \ 3 Propriété 1 : (tangente)
I8 L Si f est dérivable en a alors sa courbe
- @& v /f—) x - 86\ 7/6L +a 4-% + \ représentative 6; admet une tangente :

au point d’abscisse a :

- CZ L+ /‘ B Y ¥ ,{ _ &L o de coefficient directeur f’(a)

o d’équation réduite : fla)

y =f'(a)x - a) +f(a) e A :
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Exercice 3: (5 points)

Dizay a 1000 points.
Chaque jour:

- comme il dit des bétises, il perd 10% de ses points.
- comme il s’excuse avant de sortir, il gagne 200 points.

A Pf‘ 3.1.

A

My =
/u‘mH =

Soit u,, une suite représentant le nombre de points le jour 2 , calculez ses 4 premiers termes.

—

Mo

A

Mg = /IMO,YQS +
. /14SO><0/§+ Jop = | oA

(00D
Aop0 - M jooD + 200 =
% 900 = 490 + 240

+ 200 —

A 000
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A 23|

pA\- 3.2. Exprimer une relation de récurrence pour cette suite.

- > L = I
100D (| ‘D\4 ©0 = 100dx0} + 200 - 4100

°2/ pr 3.3. Soitv, = u,—2000 , démontrer que cette suite est géométrique et en donner une forme explicite.

ey < M) - Qoo
- 0/6 W, o~ doo - Jood
-0% M, - \QOD
- 6/6 GAM 2000)
- 0% . V. ¥ >0
=N Vo e pile gfomeiicqer d neim 4= 03
o7 de 4% v V, = k- Q000 = - lou?®
:\ \//h:vb"q“ \/"">/’D
= _looo x 05" VoS

/1 ‘Dr 3.4. En déduire, la limite du nombre de points de Dizay.

1¢od Lt =y ke 03" -0
e
=\ ﬂ.um v, = O
LN )
:> /QA/\\ (\/M_;_-ZOOC)) = Z.OoD
m_y + 20
= /QNM Mu = <000
Mm =S +0

Suite Numérique

Suite géométrique - Définition
Définition 7 : (suite géométrique)
Soit (u,) une suite de terme initial u,

(un) est une suite géométrique

de raison ¢ > Vn2zp,
1 3 9 27 81243
Suite Numérique

Suite géométrique - Formule explicite
Propriété 6 : (formule explicite)

Soit (#,) une suite géométrique de raison g et de terme initial uq.

Alors,Vn > 0:

Si le terme initial est u, alors Vn > p :

= f(n) = p X ¢

NB : on peut aussi utiliser n’importe quel terme u; aveck > p :

Un = e X g%
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Suite Numérique
Suite géométrique - Limite
Propriété 8 : (limite)

Soit la suite géométrique (¢")

g>1 = (¢") divergente vers +oo
-1<g<1 = (¢") convergente vers 0
g<-1 = (¢") divergente
g=1 =

(¢") convergente vers 1
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Exercice 4: (5 points)

Achille fait la course avec la tortue.
Achille court deux fois plus vite. Sa vitesse est: v, = 10 m /s
Au départ, la tortue a une avance d'une distance: dy = 100 m

On va considérer des étapes a chaque fois qu'Achille atteint la position qu'avait la tortue précédemment.

On considére les suites:

a. 1, représentant la durée pour qu'Achille atteigne la position précédente de la tortue (Vn > 1)
b. u, représentant la position d’Achille a I'étape n
c. v, représentant la position de la tortue a I'étape n
d. d, =v,— u, représentant la distance entre Achille et la tortue a I'étape n
T G,
A l'étape 0, on a: do
a. |1, = 0 représentant le temps a I'étape 0 m'—'v
b. [uy = 0 représentant la position d’Achille a I'étape ’ ode
c. vy = 100 représentant la position de la tortue a I'étape 0 Ma U“a\z
d. [d, = 100 représentant la distance entre Achille et la tortue a I'étape 0 ﬁ‘lq,_:/z

Il faut une durée r; pour qu'Achille atteigne la position ou était la tortue & I'étape 0, sa position est alors i, et
celle de latortue v;. =\ N, = ¢°¢ o di:ArTx)r/,:'\_rz,AD ;é_.do

’U—A UA
@WC J—Q IOS (i//:_\?:,lbb tS,D \/ﬂ:\/DH)/,:KD )Lli:\/,s':(bb
Il faut ensuite une durée 1, pour qu'Achille atteigne la position ou était la tortue a I'étape 1, sa position est
alors u, etcelle delatortue v, => 4, - 9+ o+ d, .o x T, - "%T.AL;L dy
A A L
50 - e = S - -
O&W( /1—2__5 -5 g dz__L.SO =24 \/,L-_V,}*}d 175 /U?__V/‘-'fo

])S_ﬂ’ 4.2. Déterminer une relation de récurrence pour chaque suite

\'fr\)/D} A_‘ - AM ej_ d lW_YT —,U\T Am:\—dm

L 33 T ma T o

Ta Np 2
Vas | Fast _ des) LN = ¥md ) = N3 - 1 r
7L Fe o d. A 2 S AFAJ—M—QM
v/v\ >,O ) V,l_‘_\—- VM+ dm—‘\ = \)M -+ '\E d,y\ = VM + I_ Ah
NA 2
Vaso , dam Vs Ve ban = Al
A ﬂ“ 4.3. Déterminer une formule explicite pour la suite 1,
X, - 1o “ = “-l
s = = [, = b/ :uo,(l_B >
[)//w-\'— _\’15'"\ VM>/\ B * (&B L V /\
L
/{ fr 4.4. Calculer la somme de tous les termes de la suites 7, jusque’a I'étape n
S.&n. Snpp A 2 e (1 ")
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