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Vecteur

1. Notion de vecteur
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Vecteur
Notion de vecteur

Définition 1 : (vecteur)

La translation de vecteur −→AB est la translation qui transforme
A en B.

Le vecteur −→AB est caractérisé par :

1 Sa direction : celle de (AB)
2 Son sens : celui de A vers B
3 Sa norme : la longueur AB ( notée ‖−→AB‖)
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Vecteur
Notion de vecteur

Exemple :
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Vecteur
Notion de vecteur

Définition 2 : (vecteurs égaux)

Deux vecteurs égaux sont deux vecteurs associés à la même
translation.

Ils ont donc la même direction, le même sens et la même
longueur.
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Vecteur
Notion de vecteur

Exemple :
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Vecteur
Notion de vecteur

Propriété 1 : (vecteurs égaux et parallélogramme)

−→
AB =

−−→
CD ⇐⇒

le quadrilatère ABDC est un
parallélogramme (éventuellement
aplati)
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Vecteur
Notion de vecteur

Exemple :
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2. Coordonnées de vecteur
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Vecteur
Coordonnées de vecteur

Définition 3 : (coordonnées de ®u)

Les coordonnées du vecteur ®u dans un repère (O;®i,®j) sont les
coordonnées du point M dans ce repère défini par :

®u =
−−→
OM

MatheX Maths 2nd - Licence CC BY-NC-SA 4.0 11 / 41



Vecteur
Coordonnées de vecteur

Exemple :
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Vecteur
Coordonnées de vecteur

Propriété 2 : (coordonnées de vecteurs égaux)

−→u = −→v ⇐⇒
les vecteurs ®u et ®v ont les mêmes
coordonnées
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Vecteur
Coordonnées de vecteur

Exemple :

MatheX Maths 2nd - Licence CC BY-NC-SA 4.0 14 / 41



Vecteur
Coordonnées de vecteur

Propriété 3 : (coordonnées de −→AB)

Soit deux point A(xA; yA) et B(xB; yB).

Les coordonnées du vecteur −→AB sont :

−→
AB

(
xB − xA
yB − yA

)
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Coordonnées de vecteur

Exemple :
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3. Somme de vecteurs
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Vecteur
Somme de vecteurs

Définition 4 : (vecteur somme)

®u + ®v est la translation équivalente à l’ enchainement des
deux translations de vecteur ®u puis de vecteur ®v.
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Vecteur
Somme de vecteurs

Exemple :
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Vecteur
Somme de vecteurs

Propriété 4 : (propriétés de la somme)

®u + ®v = ®v + ®u (1)
®u + ®0 = ®0 + ®u = ®u (2)

(®u + ®v) + ®w = ®u + (®v + ®w) (3)
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Vecteur
Somme de vecteurs

Exemple :
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Vecteur
Somme de vecteurs

Propriété 5 : (relation de Chasles)

−→
AB +

−→
BC =

−→
AC
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Vecteur
Somme de vecteurs

Exemple :
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Vecteur
Somme de vecteurs

Propriété 6 : (règle du parallélogramme)

−→
AD =

−→
AB +

−→
AC ⇐⇒

ABDC est un
parallélogramme
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Vecteur
Somme de vecteurs

Exemple :
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Vecteur
Somme de vecteurs

Propriété 7 : (coordonnées de la somme)

®u
(
x
y

)
et ®v

(
x′
y′

)
=⇒ ®u + ®v

(
x + x′
y + y′

)
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Somme de vecteurs

Exemple :
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4. Produit de vecteur par un réel
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Vecteur
Produit de vecteur par un réel

Définition 5 : (produit d’un vecteur par un réel)

Soit un nombre réel λ non nul et un vecteur ®u non nul

Le vecteur λ ®u est un vecteur :

• de même direction que ®u

• de même sens que ®u si λ > 0, de sens opposé si λ < 0

• de norme (longueur) : ‖λ ®u‖ = |λ| × ‖®u‖
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Produit de vecteur par un réel

Exemple :
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Vecteur
Produit de vecteur par un réel

Propriété 8 : (propriétés du produit)

λ (®u + ®v) = λ ®u + λ ®v (1)
(λ + λ′) ®u = λ ®u + λ′ ®u (2)
(λ λ′) ®u = λ(λ′ ®u)) (3)
λ ®u = ®0⇔ λ = 0 ou ®u = ®0 (4)
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Vecteur
Produit de vecteur par un réel

Exemple :
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Vecteur
Produit de vecteur par un réel

Propriété 9 : (coordonnés du produit d’un vecteur par un
réel)

Soit un nombre réel λ et le vecteur ®u
(
x
y

)
Le vecteur λ ®u est le vecteur de coordonnées

(
λ x
λ y

)
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Produit de vecteur par un réel

Exemple :
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5. Colinéarité
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Vecteur
Colinéarité

Définition 6 : (colinéarité)

Deux vecteurs non nuls colinéaires sont deux vecteurs de
même direction .

Le vecteur nul est colinéaire à tout vecteur.
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Colinéarité

Exemple :
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Vecteur
Colinéarité

Propriété 10 : (colinéarité)

®u et ®v non nuls sont colinéaires ⇐⇒
il existe un réel λ tel
que ®v = λ ®u

®u
(
x
y

)
et ®v

(
x′
y′

)
colinéaires ⇐⇒ det(®u, ®v) = 0

avec le déterminant de ®u et ®v un nombre qui vaut :

det(®u, ®v) = xy′ − x′y
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Vecteur
Colinéarité

Exemple :
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Vecteur
Colinéarité

Propriété 11 : (alignement, parallélisme)

(AB) // (CD) ⇐⇒
−→
AB et −−→CD sont colinéaires

A, B et C sont alignés ⇐⇒
−→
AB et −→AC sont colinéaires
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Colinéarité

Exemple :
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